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1. Beweisen Sie, dass der Ausdruck (FoVur(u,v) — VaIyr(z,y)) eine Tautologie ist.
2. Beweisen Sie, dass der Ausdruck (Va3yr(z,y) — JvVur(u,v)) keine Tautologie ist.
3. Man beweise, dass weder Va3yr(z,y) eine Folgerung von JzVyr(z,y) ist, noch umgekehrt.

4. Es sei S§; die Signatur, die durch K =0, Ry ={r}, Ri=F, =F, =R, =F, =0fiiri >3
gegeben ist. Ferner seien

Ay =Var(z, x),
A2 = VxVy(r(x, y) - T(yw/lj))v
A = Vrdyea((r(z,y) A r(y, 2)) — (. 2).

Geben Sie Modelle fiir die folgenden vier Mengen an:

a) {A17A2aA3}?

b) {Alv A27 _‘A3}7

C) {A17 _'A27 A3}7
)

d) {—A1, Ay, A3}

5. Es seien S eine Signatur mit
Flz{f}7 R3:{7’}7K:Rl:F2:R2:F3:RZ:FZ:®furZZ4’

sowie A = Vaz3yr(z,y, f(z)) ein pradikatenlogischer Ausdruck.

a) Man gebe eine Interpretation I; an, die Modell fiir {A} ist.
b) Man gebe eine Interpretation I» an, die kein Modell fiir {A} ist.

6. Gegeben seien folgende pradikatenlogische Ausdriicke:

Ar = ((VzIy p(z, 9(y, f(2))) A —q(x)) V =V r(z,y)),
Ay = (F2Vy p(z, 9(y, f(2))) A —q(x)) V =Tz (2, Y)),
Az = ((Fz3yp(z, 9(y, f(2))) A —q(x)) V ~Vor(z,y)).

Geben Sie zu den obigen Ausdriicken jeweils einen semantisch dquivalenten Ausdruck in prinexer
Normalform an.



