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1. Es sei § die Signatur einer prédikatenlogischen Sprache. Geben Sie die Definition der Begriffe

e Interpretation Z von S,

e Belegung bez. einer Interpretation Z von S,

e Wert eines priadikatenlogischen Terms bez. einer Interpretation Z von S und einer Belegung
e Wert eines pridikatenlogischen Ausdrucks bez. einer Interpretation Z von S und einer Bele-

gung a.

2. Gegeben seien die Signatur S durch K = {c}, F1 = {f}, Ri ={r1}, Re={r2}, b =R, =F;, =0
fiir 4 > 3, die Interpretation I = (U, 7) durch U = Ng und

7(c) = 2, 7(f) = F:Ng — Ng mit F(n) =n?,
7(r1) = {m | m > 10}, 7(re) = Re = {(n,m) | n < m}

und die Belegung a bez. I mit a(z) = 2. Bestimmen Sie die Werte wZ(A) der Ausdriicke

) A= (ra(f(c),x) Vrale, f(2))),
b) A =Va(ri(f(c)) Vra(z, f(2))),
) A= 3Fx(ra(f(e), x) Aoz, f(2))),
) A= Bary(f(e),x) A3x=ra(z, f(2)))-

3. Es sei S; die Signatur, die durch K =0, Ry ={r}, Ri=F, =F, =R, =F, =0fiiri >3
gegeben ist. Ferner seien

a

c
d

Ay =Var(z, ),
Ay = vay(r(x’y) - r(y,x)),
Ag = VaVyVz((r(z,y) Ar(y, 2)) — r(zx, 2)).

Geben Sie Modelle fiir die folgenden vier Mengen an:

a) {A1, A, Az},
b) {A1, Az, ~As},
c) {A1,-Az, As},
d) {—A1, Ay, A3}

4. Untersuchen Sie, welche der folgenden Ausdriicke Tautologien sind, falls A und B beliebige pradi-
katenlogische Ausdriicke sind.

a) (VzA — JzA)
b) (JzA — VzA)
¢) (Vz(ANAB) < (VtAAVzB))
d) (Vz(AV B) « (VzAV VxB))
e) (Jz(A A B) < (3zAAJxB))
f) 3x(AV B) < (3zAV JzB))

5. Man beweise, dass weder Va3yr(x,y) eine Folgerung von JzVyr(z,y) ist, noch umgekehrt.



